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TRAKTAT

Kurzfassung

432,081216 Hz. Eine Zahl mit einem seltsamen Schwanz aus sechs Nachkommastellen,
die aussieht wie ein Tippfehler hinter den runden 432, die in der populdren Literatur
als ,heilige Frequenz“ gehandelt werden. Die naheliegende Reaktion ist Misstrauen:
noch eine magische Hertzzahl. Dieses Traktat nimmt den umgekehrten Weg. Es fragt
nicht, ob die Zahl heilig ist, sondern woher dieser Schwanz kommt. Und die Antwort
fihrt nicht in die Mystik, sondern auf einen einzigen, sehr alten mathematischen

Schritt.

Der Ausgangspunkt ist eine Spannung, die jeder Musiker hort und kaum jemand
benennt. Drei reine grofde Terzen, jede im Verhéltnis 5/4, sollten zusammen eine Oktave
ergeben. Sie tun es nicht. Es gilt (5/4)® = 125/64 = 1,953125, die Oktave ware 2. Es fehlt ein
kleiner Rest, das enharmonische Diesis von rund 41 Cent. Die reine Terz ist schon, aber
sie schliefst die Oktave nicht. Sie muss greifen. Wonach sie greift, ist die Kubikwurzel
aus 2, V2, die exakte Dreiteilung der Oktave, eine irrationale Zahl, die sich nie als

endlicher Bruch und nie als glatte Dezimalzahl fassen lasst.

Hier setzt der entscheidende Griff an. Man nehme die reine Terz 5/4 = 1,25 als ersten
Schatzwert und korrigiere ihn ein einziges Mal mit dem Newton-Verfahren in Richtung
x® = 2. Das Ergebnis ist nicht ungefiahr, sondern exakt: 63/50 = 1,26. Ein einziger Schritt,
und der schone, aber unzureichende Anfang wird zu einem Wert, der zugleich
zweidezimal glatt, musikalisch anschlussfihig und ein Kettenbruch-Konvergent von v2
ist. Aus diesem ersten Schritt entspringt alles Weitere. Die Restgleichung lautet (63/50)*
- 2=47/503 und auf einen Anker von 216 skaliert erzeugt 63/50 genau die Frequenz

432,081216 Hz.

Und nun die Pointe. Es ist verfiihrerisch, die vielen Gesichter dieser Zahl als
unabhingige Beweise zu lesen: die Frequenz 432,081216 Hz, den Wiirfel 7,563, die
Dezimalspur 081216, die Identitdt 81216 = 47 - 123, das Kubuskomma k = 250047/250000.

Doch es sind keine finf Zeugen. Es ist ein einziger Kern in fiinf Kostiimen, finf
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Umschriften derselben Restgleichung. Wer diesen Kern beim knappsten Namen nennen
will, landet bei einer einzigen ganzen Zahl: 47. Im algebraischen Modell ist 47 die Norm
des Anndherungsfehlers, der prézise, prime, aussprechbare Name des ersten

Uberschusses. 081216 ist nur seine sichtbare dezimale Kleidung.

Warum gerade der erste Schritt, wenn spétere Nidherungen V2 noch genauer treffen?
Weil in dieser Vergleichskette die knappe Nennbarkeit ein Vorrecht des ersten Schrittes
ist. Der nachste Konvergent tragt schon den Namen 510, der zweite Newton-Schritt
einen neunstelligen. Je ndher man der irrationalen Wahrheit kommt, desto grofser und
weniger sprechbar wird der Rest. Das ist die mutige Lesart hinter der niichternen
Rechnung: Das Bedeutsame liegt nicht in der Ankunft, wo der Name im Zahlenrauschen

verschwindet, sondern im ersten Greifen, wo er noch klein, prim und sagbar ist.

Was diese Arbeit nicht behauptet

Keine Heilwirkung, keine Naturkonstante in Hertz, keine historische Verwendung
durch die Erbauer von Gizeh. 432,081216 Hz ist nicht die bessere 432. Es ist die
Frequenzspur des ersten endlichen Newton-Schritts von 5/4 zu 63/50, sauber getrennt in
Rechnung, Quellenzustandigkeit und ausdriicklich markierte Deutung. Die Starke liegt
nicht in der Vervielfachung von Zahlenmustern, sondern in der Verdichtung auf einen

einzigen, nachvollziehbaren Kern.

0 Architektonische Einordnung

Traktat, nicht nummerierter Teil

Dieses Dokument gehort nicht in die nummerierte BOHN-Hauptreihe zu Cheops, Gizeh,
Kammern, Mafsen und Akustik. Es bertihrt diese Reihe methodisch, aber sein
Gegenstand ist ein anderer: Robert Edward Grants Precise Temperament Tuning, die
Kubikwurzel aus 2, der Newton-Schritt von 5/4 zu 63/50 und die Restspur hinter
432,081216 Hz.

Die passendere Gattung ist daher Traktat: ein geschlossenes Stiick mit strenger

mathematischer Wirbelsaule und bewusst markierter Deutung.
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1 Ausgangspunkt und Forschungsfrage

Die ursprungliche Randfrage lautete, ob in 432,081216 Hz trotz der scheinbaren Ndahe zu
432,10 Hz eine verborgene Moglichkeit liegt. Die erste Antwort war methodisch
vorsichtig: 432,10 erzeugt zwar visuell die Folge 4-3-2-1-0, aber nur iiber Rundung und

Schreibweise. Das ist sthetisch interessant, nicht rechnerisch tragfahig.

Die starkere Spur liegt bei 081216. Diese Ziffern entstehen nicht durch dekorative
Notation, sondern aus der Kubierung von 1,26 = 63/50. Nach der methodischen
Scharfung wird 081216 nicht als eigenstdndiger Code behandelt, sondern als

Dezimaloberflache einer Restgleichung:

(63/50)% - 2 = 47/50° = 0,000376
216 - 0,000376 = 0,081216
Die Forschungsfrage lautet daher: Warum fiihrt gerade 63/50 = 1,26 zu diesem Rest, und

was bedeutet dieser Rest?

2 Frequenz, Intervall, Oktave und Kubus

Eine Frequenz in Hertz beschreibt, wie oft etwas pro Sekunde schwingt. 432 Hz
bedeutet: 432 Schwingungen pro Sekunde. Musik arbeitet aber nicht nur mit absoluten
Frequenzen, sondern vor allem mit Verhaltnissen. Eine Oktave ist das Verhaltnis 2:1.

Aus 216 Hz wird eine Oktave hoher 432 Hz.

Ein Kubus ist ein Wiirfel. Sein Volumen berechnet man, indem man seine Seitenlange
dreimal mit sich selbst multipliziert. Ein Wiirfel mit Seitenlédnge 6 hat das Volumen 63 =

216. Wenn dieses Volumen exakt verdoppelt wird, entsteht 432.

Hier treffen Musik und Geometrie auf dieselbe Formel. Drei gleiche musikalische
Schritte miissen einen Faktor r erfiillen: r® = 2. Eine Wiirfelverdopplung fragt ebenfalls

nach einem Faktor r mit r3 = 2.

Musik: 216-r2=432 - r3=2

Geometrie: 63-r2=2-62 - r:=2
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3 Exakter Delos-Wiirfel und rational angenaherter 7,56-
Wiirfel

Der klassische Delos-Bezug ist die Verdopplung des Wiirfels. Das Delos-Problem geht auf
eine antike Uberlieferung zuriick: Das Orakel von Delos soll verlangt haben, den
wirfelformigen Altar im Volumen zu verdoppeln, ohne seine Form zu dndern.
Mathematisch verlangt das die Konstruktion von ¥2, die mit Zirkel und Lineal allein
unmoglich ist, wie Pierre Wantzel 1837 streng bewies. Genau diese Unmoglichkeit

macht jede endliche rationale Anndherung bedeutsam.

Exakt verdoppelt wird der Wiirfel mit Seitenlénge 6 durch die neue Seitenlénge 6 - V2.

Diese exakte Seitenldnge ist irrational:

6 - V2 = 7,559526299...
Der Grant-nahe Wert ersetzt ¥2 durch 1,26. Dadurch wird die neue Seitenldange nicht
7,559526299..., sondern 7,56. Dieser Wiirfel ist fast der Delos-Wiirfel, aber nicht exakt.
Er tiberschreitet das Ziel um 0,081216.

Exakter Delos-Wiirfel: (6 - ¥2)3 =432
Rational angendherter Wiirfel: (6 - 1,26)° = 7,56 = 432,081216
Uberschuss: 432,081216 - 432 = 0,081216
Die Restsignatur 081216 ist kein Merkmal des exakten Delos-Wiirfels. Sie ist exakt der
Betrag, um den der rational angenédherte 7,56-Wtrfel die Delos-Verdopplung

uberschreitet.

4 Der unabhangige Kern: Newton von 5/4 zu 63/50

Warum muss die reine Terz iiberhaupt nach der Kubikwurzel aus 2 greifen? Drei
reine grofde Terzen sind schon und einfach, aber sie schliefSen die Oktave nicht exakt. Es
gilt (5/4)% = 125/64 = 1,953125, wahrend die Oktave 2 wére. Der fehlende Faktor ist
128/125, die kleine beziehungsweise enharmonische Diesis von rund 41,059 Cent. Die
reine Terz 5/4 ist der schone Anfang, aber sie verfehlt die dreifache OktavschliefSung.

Genau deshalb beginnt die Bewegung hin zur irrationalen Losung x3 = 2.

Der schonste und logisch unabhéngige Befund ist der Newton-Schritt. Er beginnt nicht
mit 1,26. Er beginnt mit der reinen grofden Terz 5/4 = 1,25 und fragt: Wie korrigiert man

diesen Wert in Richtung der Losung von x3 = 2?
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Das Newton-Verfahren nimmt einen ersten Schiatzwert, misst dessen Fehler und
korrigiert ihn proportional in Richtung der gesuchten Losung. Hier ist der erste

Schatzwert die reine grofde Terz 5/4, und die gesuchte Losung ist die Kubikwurzel aus 2.

fx)=x3-2
Newton: Xp:1 = Xn — (Xn3 - 2) / (3Xa2)
Xo = 5/4

Xo> -2 =125/64 - 128/64 = -3/64
3x0%=3-25/16 = 75/16
Korrektur = (3/64) / (75/16) = 1/100
X1 =5/4 +1/100 = 63/50 = 1,26
1,26 ist nicht nur eine bequeme Rundung. Es entsteht exakt als erster Newton-Schritt
von der reinen Terz 5/4 zur kubischen Oktavteilung. Dass dieser Schritt zugleich auf den
zweidezimalen Wert 1,26 und auf einen Kettenbruch-Konvergenten fallt, macht 63/50

besonders.

5 Die zentrale Restgleichung und das
Abhangigkeitsdiagramm
Sobald 1,26 als 63/50 gesetzt ist, entsteht die gesamte Zahlenfamilie aus einer einzigen

Restgleichung. Diese Gleichung ist der primitive Kern. Alle anderen Formen sind

abhéngig.

(63/50)° = 250047/125000 = 2,000376
(63/50)3 - 2 = 47/125000 = 47/50°
Die methodische Scharfung bleibt hier entscheidend: 47, 081216, 123, 7,56 und k sind
nicht funf unabhéngige Zeugen. Sie sind mehrere Darstellungsformen derselben

mathematischen Tatsache.

Tabelle 1 - Abhédngigkeitslogik

Ausgangspunkt Operation abhéngige Form

5/4 1. Newton-Schritt zu x3 = 2 63/50 = 1,26

63/50 Kubieren und mit 2 vergleichen (63/50) - 2 = 47/50°
47/503 mit 216 = 62 skalieren 0,081216 und 432,081216
63/50 mit 6 als Seitenldnge skalieren 7,562 = 432,081216
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Ausgangspunkt Operation abhéngige Form

47/50% relativ zur Oktave schreiben K = 250047/250000

47/50% dezimal-ganzzahlig ausdriicken 81216 =47-123

Tabelle 1: Der Newton-Schritt ist der unabhdngige Kern, die iibrigen Formen sind Umschriften oder
Anwendungen derselben Restgleichung.

Ein Kern - mehrere Umschriften

Der Newton-Schritt erzeugt 63/50; alle weiteren Formen fallen daraus ab.

5/4 1. Newton-Schritt 63/50 = 1,26
> —>
reine groBe Terz 5/4 - 63/50 zentraler Ndherungswert

e
L

(63/50)® — 2 = 47/50°

primitive Restgleichung

eyl NS

432,081216 Hz 081216 7,563
216 - (63/50)° 216 - 47/503 Kubusvolumen

K = 250047/250000 47
63/50-Kubuskomma Name des ersten Schrittes

Lesart: eine unabhangige Genealogie - mehrere abhangige Erscheinungsformen

Abbildung 1 - Ein Kern, mehrere Umschriften. Das Diagramm macht sichtbar, dass 47, 081216, k, 7,563
und 432,081216 Hz abhdingige Formen derselben Restgleichung sind.

6 081216 als Krummungsrest, nicht als Geheimcode

Die anschauliche Erkldrung von 081216 entsteht tiber die Binomialformel und tiber das
Wiirfelbild in Abbildung 2. Man schreibt 1,26 als 1,25 + 0,01. Auf die Seitenldnge 6
skaliert bedeutet das: 7,56 = 7,50 + 0,06.

(1,25 +0,01)3 = 1,253 + 3-1,25%-0,01 + 3-1,25-0,01> + 0,013
1,252 + 3-1,25%-0,01 = 2
3-1,25-0,012 + 0,013 = 0,000375 + 0,000001 = 0,000376
216 - 0,000376 = 0,081216

Im Wiirfelbild sieht man denselben Rest besonders anschaulich:

7,56 =7,50 + 0,06
7,50% + 3-7,50%-0,06 = 432
3-7,50-0,06> + 0,06° = 0,081 + 0,000216 = 0,081216
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Der vervollstandigte Wiirfel - warum 081216 entsteht

7,56 = 7,50 + 0,06 - Der lineare Teil erreicht 432. Die kleinen Krimmungsreste ergeben 0,081216.

linearer Anteil

7,50° + 3-7,50%- 0,06
= 421,875 + 10,125
=432

S
JE\

Platte 0,06

Krimmungsrest

3:7,50-0,06% + 0,06
= 0,081 + 0,000216
=0,081216

yO
Z%v,\é

7,503
421,875

7,50

7,56 = 432 + 0,081216
= 432,081216

750!

Lesart: Die Newton-Korrektur trifft 432 im linearen Teil. 081216 ist der kleine nichtlineare Rest der Wirfelkrimmung.

Abbildung 2 - Der vervollstindigte Wiirfel. Der lineare Anteil trifft 432; der kleine Kriimmungsrest ergibt
0,081216.

Die Newton-Korrektur bringt den Wirfel linear genau auf 432. Die nichtlineare

Wiirfelkrimmung erzeugt den kleinen Rest 081216.

0,000376 ist der dezimale Rest der Restgleichung. 0,081216 ist derselbe Rest, mit dem
Anker 216 skaliert. 081216 ist seine sichtbare Dezimalspur in 432,081216. 47 ist der
ganzzahlige Rest, nachdem der Nenner 502 beseitigt ist, denn 633 - 2 - 50° = 47. Deshalb
ist 47 der arithmetisch knappste Name desselben ersten Uberschusses, nicht ein fiinfter

unabhéangiger Befund.

7 Warum 63/50 mathematisch besonders ist

63/50 besitzt drei saubere Charakterisierungen. Diese drei Perspektiven sind nicht
orthogonal; sie sind korrelierte Aussagen iiber dieselbe Giite derselben Nidherung an V2.
Der Newton-Schritt bleibt der tiberraschendste Befund, weil er aus dem musikalisch

sinnvollen Seed 5/4 heraus exakt auf 63/50 landet.
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Tabelle 2 - Dreifachsicht auf 63/50

Charakterisierun
g Ausgangspunkt Resultat Einordnung
auf zwei
Rund V2 =1,259921049... trivial, aber wichti
undung Nachkommastellen: 1,26 Tivial, aber wichtis
Newtor Start bei 5/4 erster Schritt ergibt exakt starkster unabhéngiger
63/50 Kern
ional
Kettenbruch V2=10[1;3,1,5,1,1,..] 63/50 ist ein Konvergent ra:uona N .
Néaherungstheorie

Tabelle 2: Drei korrelierte Perspektiven, nicht drei unabhdngige Beweise.

Tabelle 3 - Kettenbruch-Kontext

Bruch Dezimalwert Differenz zu V2 - 10> Bedeutung

1 1,000000000 -259,921 Startwert, sehr grob

4/3 1,333333333 +73,412 zu hoch

5/4 1,250000000 -9,921 reine grofde Terz; Newton-Seed

2923 1,260869565 +0,949 Konvergent, aber weniger dezimal
sauber

34/27 1,259259259 -0,662 Konvergent unterhalb

63/50 1,260000000 +0,079 Grant-/Newton-Wert

286/227 1,259911894 -0,009 néaher, aber unhandlicher

Tabelle 3: Die Differenzspalte ist eine absolute Differenz mal 103, keine relative Promilleangabe.

Grenze der Deutung

Herkunft und Kettenbruch-Konvergenz.

63/50 ist nicht die beste Naherung tiberhaupt. Seine besondere Rolle entsteht aus der

seltenen Uberlagerung von Zweidezimalitit, musikalischer Anschlussfihigkeit, Newton-

8 Newton-Leiter: warum 432,081216 nicht der Endpunkt ist

Der zweite Newton-Schritt ist die beste Impfung gegen das Missverstandnis, 432,081216

sei ,exakter als 432“. Wenn man mathematisch weiter optimiert, konvergiert das

Verfahren zurtick zur exakten Delos-Verdopplung bei 432.
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Tabelle 4 - Newton-Leiter

Stufe Wert Volumen-/Frequenzform Einordnung

Xo 5/4=1,25 216 - Xo* = 421,875 unter 432

X1 63/50 = 1,26 216 - x° = 432,081216 Eféi;:ﬁrgft’;‘ng

Xz ittty 216 - x,® = 432,000005088  praktisch exakt 432

1,259921054842

exakte Delos-

Grenzwert V2 216 - (V2)3 = 432
Verdopplung

Tabelle 4: 432,081216 ist die Spur des ersten Schrittes, nicht der mathematische Endpunkt.

Die Bedeutung von 432,081216 liegt nicht darin, dass es die ,exaktere“ Form von 432
wire. Die Bedeutung liegt darin, dass es den ersten rationalen Newton-Ubergang

sichtbar macht.

9 Das spezifische 63/50-Kubuskomma im Vergleich

Ein Komma ist in der Stimmungstheorie ein kleines Verhaltnis, das zeigt, um wie viel
zwei Wege durch ein Tonsystem nicht exakt zusammenfallen. Das hier entstehende

Komma ist spezifisch fir drei Schritte mit 63/50 gegentiiber einer Oktave.

K = ((63/50)3) / 2 = 250047/250000 = 1,000188
Cent(x) = 1200 - 10g2(1,000188) = 0,325441410691 Cent

Tabelle 5 - Komma-Vergleich

Komma Verhiltnis Cent Einordnung

Rest von drei 63/50-Schritten

63/50-Kubuskomma  250047/250000 0,325441 on Cel
gegenuber einer Oktave
Schisma 32805/32768 ca.1,053721 eines Klassisches
Stimmungsintervall
Syntonisches Komma 81/80 ca. 21,506290 ?fzerenz pythagoreische vs. reine
zﬁilg;’remhes 531441/524288  ca. 23,460010 Quintenzirkel-Ulberschuss

Tabelle 5: Das 63/50-Kubuskomma ist sehr fein.
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Das 63/50-Kubuskomma im Vergleich

0,325 Cent ist real berechenbar, aber gegentiber bekannten Kommas sehr fein.

63/50-Kubuskomma -/| 0,325441

Schisma - 1,953721

Syntonisches Komma -

Pythagoreisches Komma -

0 5 10 15 20 25
. Cent
Lesart: Der Uberschuss ist kein groBes Sti dern eine sehr feine Spur des ersten Newton-Schritts.

Abbildung 3 - Das 63/50-Kubuskomma im Vergleich. Der Uberschuss von 0,325441 Cent ist gegeniiber
bekannten Kommas sehr fein.

10 Frequenzfolgen, 528-Anschluss und Residualfrequenz

Aus dem Kommafaktor konnen Frequenzwerte erzeugt werden. Das ist rechnerisch
korrekt, aber kein unabhédngiger Beweis fiir die Bedeutung dieser Frequenzen. Jeder

multiplikative Faktor kann auf jede Frequenz angewendet werden.

432 -k = 432,081216
528 - k = 528,099264
432,081216 - 11/9 = 528,099264
Der 528-Wert ist daher ein Anschlusswert: Wenn 528 als externer Anker gesetzt wird
und man denselben 63/50-Kommafaktor anwendet, entsteht 528,099264. Das bestatigt

nicht unabhdngig, dass 528 notwendig zum System gehort.

432,081216 Hz - 432 Hz = 0,081216 Hz
Periode =1/0,081216 = 12,312845 Sekunden
Zyklen pro Minute = 0,081216 - 60 = 4,87296

11 Zur ,,Gottlichen Universalfrequenz“ und zur Abgrenzung

Der Begriff ,,Gottliche Universalfrequenz“ ist der Marken- und Korpusname des
weiteren BOHN-AI-Zusammenhangs. In diesem Traktat wird er nicht als Behauptung
einer einzigen magischen Hertzzahl verwendet. Er bezeichnet hier die
Frequenzwerdung einer Verhaltnisstruktur: 5/4, 63/50, V2, 216 = 63 und der Rest 47.

Damit bleibt Raum fiir philosophische und symbolische Interpretation, ohne die
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mathematische Disziplin zu verlassen. Vor dem Deutungsepilog werden die Grenzen

ausdrucklich gesetzt.

Diese Arbeit behauptet keine medizinische, therapeutische oder psychologische
Wirkung von 432,081216 Hz und keine Naturkonstante. Es behauptet auch nicht, dass
die Erbauer von Gizeh diesen Wert kannten oder verwendeten. Inshesondere wird die
Restzahl 47 nicht mit den MafSen der Cheops-Pyramide verkntipft. Eine solche
Querverbindung wére genau die Art manufakturierter Resonanz, die diese
Forschungsreihe seit Teil IIT ausdriicklich zuriickweist, denn aus einem hinreichend

grofSen arithmetischen Vorrat lasst sich nahezu jeder Treffer nachtraglich erzeugen.

Eine besonders naheliegende Fehldeutung wird hier ausgeschlossen: 1,26 = 63/50 ist
nicht das Kepler-Verhéltnis V. Optisch liegen 1,26 und v¢ = 1,272 nah beieinander,
doch als Intervall trennt sie ein Abstand von rund 16,4 Cent, also ein horbar deutlicher
Unterschied. Bei einer Arbeit, die einen Rest von 0,000376 ernst nimmt, ist das keine

Néaherung, sondern eine Trennung.

Drei Irrationale, drei Stringe, keine Briicke

Im Bohn-Korpus arbeiten drei verschiedene irrationale Zahlen, die nicht vermischt
werden diirfen. Die Kubikwurzel aus 2, ¥2 = 1,2599, ist der Delos-Bezug dieses Traktats.

Die Kreiszahl m = 3,1416 liegt im Umkreis von Axel Klitzkes Petrie-basierter MafSeinheit
KE, deren Wert 52,36 cm zahlenméf3ig praktisch exakt auf 100 - /6 = 52,3599 cm fallt.

Die Wurzel des Goldenen Schnitts, V¢ = 1,2720, gehort zur Kepler-Pyramidenform.
Jeder Strang lebt auf seiner eigenen Konstante. Diese Notiz dient allein der Trennung,
nicht der Verbindung. Innerhalb dieses Traktats spielen m und v keine Rolle. Es bleibt
vollstindig auf V2.
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12 Das Heilige liegt im Greifen

Fast die gesamte Literatur zu den sogenannten heiligen Frequenzen sucht dasselbe: die
Vollendung. Die eine exakte Zahl, den endgultigen Ton, den Anker, hinter dem nichts
mehr fehlt. Dieses Traktat kehrt die Suche um. Denn die Vollendung gibt es langst, und
sie ist unscheinbar. Vollendet ware der Wiirfel, der sein Volumen exakt verdoppelt;
vollendet wére die Oktave, die sich exakt in drei gleiche Terzen teilt. Das exakte Maf3
dieser Teilung ist die Kubikwurzel aus 2. Wer sie besdfde, besidfse 432 und sonst nichts.
Eine glatte, geschlossene, schweigende Zahl. 432,081216 Hz ist gerade nicht diese
Vollendung. Der kleine Schwanz aus sechs Ziffern ist kein Makel an einer perfekten

Zahl. Er ist die Spur einer Bewegung. Er ist der Beweis, dass hier jemand gegriffen hat.

Diese Bewegung beginnt mit einer Verletzung, die jedes getibte Ohr kennt und kaum
jemand benennt. Die reine grofde Terz 5/4 ist der unmittelbarste Konsonanz-Instinkt,
den wir haben: schon, einfach, sofort einleuchtend. Aber sie hélt ihr Versprechen nicht.
Drei dieser reinen Terzen sollten eine Oktave fiillen, und sie tun es nicht. Es gilt (5/4)3 =
125/64 = 1,953125, wahrend die Oktave 2 wére. Es bleibt ein Riss, das enharmonische
Diesis von rund 41 Cent. Das Schone, dem das Ohr glaubt, schlief3t den Raum nicht, in
den es gehort. Genau dieser Riss ist der Anfang von allem. Eine Terz, die die Oktave
schlosse, misste nicht greifen. Weil sie es nicht tut, beginnt die Suche nach dem wahren

Malfs.

Das wahre Maf3 ist die Kubikwurzel aus 2, irrational, als Bruch unaussprechlich, in
endlich vielen Ziffern unerreichbar. Und hier geschieht der eigentliche Schritt. Man
nimmt das Schone, die Terz 5/4, als ersten Schatzwert und korrigiert ihn ein einziges
Mal in Richtung des Wahren. Das Ergebnis ist nicht ungefahr, sondern exakt: 63/50. Das
ist die Geste, um die es geht. Das Schone greift nach dem Wahren. Es erreicht es nicht,
kein endlicher Bruch erreicht V2, aber es beriihrt mit 63/50 einen Punkt, der erstaunlich
handlich ist: zweidezimal, dem Ohr noch nah, und zugleich ein Konvergent der
irrationalen Zahl. Ein einziger Griff, und das Schone hat sich messbar dem Wahren

gendhert.

Was von diesem Griff zurtickbleibt, ist ein Rest, und dieser Rest hat einen Namen. Es ist
nicht der Name der Liicke zur Kubikwurzel aus 2 schlechthin, sondern der Name des

Uberschusses genau dieses ersten Schrittes. Im algebraischen Modell dieses Traktats ist
es die ganze Zahl 47, prézise die Norm des Annaherungsfehlers, N(63 - 50 - ¥2) = 633 - 2

- 503 = 47. Klein, prim, aussprechbar. Und hier liegt das Eigentiimliche, das den ersten
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Schritt von allen spdteren trennt. Er ist klein, weil sein Nenner klein ist, die 50. Wer dem
wahren Maf$ ndher kommen will, kann es tun, die Mathematik kennt bessere
Naherungen. Aber mit jedem Schritt wichst der Name. Der erste Newton-Schritt 63/50
trigt die Norm 47, zweistellig und prim. Der néchste Konvergent von V2, der Bruch
286/227, tragt schon den Betrag 510 =2 - 3 - 5 - 17, zusammengesetzt statt prim. Der
zweite Newton-Schritt 375047/297675 tragt eine neunstellige Zahl, 621.385.073. Je ndher
man dem Irrationalen kommt, desto grofSer und stummer wird das, was ubrig bleibt.
Die exakte Wahrheit selbst hat tiberhaupt keinen endlichen Namen mehr; sie schweigt.
Der erste Schritt aber spricht noch. Er ist der einzige Ort auf dem ganzen Weg zum

Unendlichen, an dem der Rest noch klein, prim und sagbar ist.

Es ist kein Zufall, dass sich dieser Kreis an einer der dltesten Geschichten der
Mathematik schlief3t. Das Orakel von Delos soll verlangt haben, einen wirfelformigen
Altar im Volumen zu verdoppeln, ohne seine Form zu dndern. Es verlangte damit V2,
eine Grofde, die mit Zirkel und Lineal nachweislich nie konstruiert werden kann. Und es
ist dieselbe Grofde, die das Ohr sucht, wenn drei reine Terzen die Oktave teilen sollen.
Raum und Klang reimen sich hier nicht metaphorisch, sondern algebraisch, denn beide
verlangen exakt x* = 2. 432,081216 Hz ist der eine Ort, an dem dieser Reim als
Frequenzzahl sichtbar und als Schwebung horbar wird. Eine gottliche Forderung, die
man erfiillen soll und nicht erfiillen kann, nur anndhern. Wer das als Strafe liest, hat
die Geschichte verkehrt herum gelesen. Die Forderung war nie, anzukommen. Die

Forderung war, zu greifen.

Damit steht dieses Traktat in seinem Strang, den wahren Namen. Sein Zwilling fragt
nach dem wahren Namen hinter den Buchstaben eines Wortes, das man traditionell
nicht ausspricht. Dieses fragt nach dem wahren Namen hinter den Ziffern einer Zahl,
die man bisher nur bewundert hat. Beide finden hinter der Oberflache keinen Zauber,
sondern eine Struktur. Und beide stofSen an dieselbe Grenze: Das Wahrste 1asst sich
nicht aussprechen. Man kann es nur umschreiben, sich ihm ndhern, nach ihm greifen.
Der Name, den man am Ende in der Hand hélt, ist nie das Ding selbst, sondern die Spur

der Anndherung.

Das ist gemeint, wenn dieses Traktat sagt: Das Heilige liegt im Greifen. Nicht im Besitz
der exakten Zahl, denn die exakte Zahl ist stumm und geschlossen, sondern in der
Bewegung des Endlichen, das sich nach dem Irrationalen ausstreckt und dabei eine

Spur hinterlasst, die noch einen Namen tragt. 432,081216 Hz ist nicht die bessere 432. Es
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ist die horbar gewordene Geste des ersten Schrittes von 5/4 zu 63/50, der Augenblick, in

dem das Schone nach dem Wahren greift und einen sagbaren Rest zurticklasst: 47.

Und weil dies Deutung ist, muss der Mut an der richtigen Stelle stehen. Er gehort in die
Tiefe dieses einen Namens, nicht in seine Vervielfaltigung. Es wére leicht, 47 in immer
neuen Gewéandern wiederzufinden und jeden Fund als neuen Zeugen auszurufen. Das
ware keine Tiefe, sondern Echo. Die Disziplin dieses Traktats ist es, bei dem einen

Schritt zu bleiben und ihn so weit auszudeuten, wie er tragt, und keinen Schritt weiter.

Ein Kern, eine Geste, ein Name. Das ist genug.

Vielleicht ist das die niichternste und zugleich kithnste Aussage des ganzen Textes:
Das Vollendete schweigt. Das Greifende spricht. Und alles, was wir von der
Gottlichen Universalfrequenz je in der Hand halten werden, ist nicht ihr exakter Wert,
sondern die Spur des ersten Schrittes, mit dem das Endliche nach ihr gegriffen hat.

13 Verwendung, Grenzen und Ausblick

Was sich aus diesem Traktat ernsthaft verwenden lasst, ist niichtern und
reproduzierbar, nicht heilversprechend. Drei Anwendungen tragen: eine
mathematisch-musiktheoretische Publikation, eine didaktische Visualisierung des
rational angendherten Delos-Wirfels und ein Horexperiment, das keine Wirkung
beweisen, sondern eine Rechenstruktur horbar machen will. Im Horexperiment dient
432,000000 Hz als Kontrollton und 432,081216 Hz als der erste Newton-Uberschuss;
zwischen beiden entsteht eine sehr langsame Schwebung von 0,081216 Hz mit einer
Periode von rund 12,3 Sekunden. Das starkste Horbeispiel ist aber nicht dieser isolierte
Tonvergleich, sondern eine Sequenz der vier Terzsysteme nacheinander: die reine Terz
5/4, die gleichstufige Terz V2, die Grant- beziehungsweise Newton-Terz 63/50 und die
pythagoreische Terz 81/64. Wer diese vier hort, hort die ganze Geschichte des Greifens
in wenigen Sekunden. Jede solche Demonstration sollte Dauer, Pegel, Wellenform,
Samplingrate und Dateihash dokumentieren und ausdricklich keine Wirkungsaussage

treffen.

Ebenso wichtig wie die Verwendung ist die Grenze. Dieses Traktat behauptet
ausdriicklich nicht, dass 432,081216 Hz exakter sei als 432; die mathematisch exakte
Delos-Verdopplung bleibt 432. Es behauptet keine Heilwirkung, keinen historischen
Gebrauch durch die Erbauer von Gizeh und keine Gleichsetzung von 1,26 mit der

Waurzel des Goldenen Schnitts. Es liest 081216 nicht als geheimen Code, und es nimmt 47
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nicht als Beweis irgendeines Gizeh-Bezugs; ein solcher Bezug ware eine
manufakturierte Kreuzresonanz. Auch der rechnerisch korrekte Anschlusswert
528,099264 Hz ist kein unabhéngiger Zeuge, sondern dieselbe Struktur in anderer
Skalierung. Stark formuliert werden darf allein der unabhéngige Kern, der Newton-
Schritt von 5/4 zu 63/50 und die Restgleichung, die aus ihm folgt. Alles Ubrige ist
entweder abhéngige Umschrift oder ausdruicklich markierte Deutung. Der Mut dieses
Textes liegt in der Tiefe des einen Namens, nicht in der Vervielfachung seiner

Erscheinungen.

Der Ausblick folgt aus genau dieser Haltung: Der nachste Schritt ist prifbare
Verallgemeinerung, nicht zusatzliche Numerologie. Der Newton-Schritt aus reinen
Intervallen lasst sich verallgemeinern; man konnte fiir andere Intervalle die jeweiligen
Erste-Schritt-Kommas und ihre Normen bestimmen und so eine ganze Newton-
Temperatur-Familie beschreiben. Eine Briicke zur Akustik der Koniginnenkammer
ware nicht historisch zu behaupten, sondern als Rasterhypothese in einem
vorregistrierten, falsifizierbaren Vergleich zu prifen. Der Strang Wahre Namen wirft
dabei eine ehrliche methodische Frage auf: Zahlen tragen Normen, Minimalpolynome
und Kettenbriiche, Buchstaben tragen keine gleich strenge Analogie; diese Asymmetrie
gehort offen benannt, nicht tiberspielt. Und am Horizont liegt eine geometrische Frage:
Drei Schritte von 63/50 schliefden nicht exakt, sondern erzeugen pro Umlauf das
Kubuskomma. Ob daraus eine selbstdhnliche, mikrotonale Delos-Spirale entsteht, ist

eine Untersuchung wert.

Damit ist gesagt, was zu sagen war. Die Starke dieses Traktats liegt nicht in der Menge
seiner Zahlen, sondern in ihrer Verdichtung auf einen einzigen, nachvollziehbaren
Kern. 63/50 ist der erste Newton-Schritt von der reinen Terz 5/4 zur kubischen
Oktavteilung; 47 ist der nennbare Name seines Uberschusses; 432,081216 Hz ist die
Stelle, an der dieser eine Griff als Frequenzzahl sichtbar und als Schwebung hérbar
wird. Mehr verspricht der Text nicht, und weniger braucht er nicht. Die Go6ttliche
Universalfrequenz ist hier keine fertige Zahl, sondern die Verhéltnisarchitektur eines

einzigen, ehrlichen Griffs nach x3 = 2.
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ANHANG A

Exaktes Rechenprotokoll

1,26 = 63/50
(63/50)3 = 250047/125000 = 2,000376
(63/50)* - 2 =47/125000 = 47/50° = 0,000376
216 - (63/50)% = 216 - 250047/125000 = 432,081216
216 =63
216-1,26% =63-1,26% = (6 - 1,26)° = 7,56°
7,563 = 432,081216
7,56 = 756/100 756 = 432081216
63%=250047 2-50%=250000 633%-2-50%=47
0,081216 = 216 - 47/125000 = 47 - (6/50)® = 47 - 0,123
81216 =47-123
K = ((63/50)%) / 2 = 250047/250000 = 1,000188
Cent(k) = 1200 - 10g»(1,000188) = 0,325441410691 Cent
528 -k =528,099264  432,081216 - 11/9 = 528,099264
0,081216 Hz als Schwebung: Periode =1/0,081216 = 12,312845 Sekunden

Reproduzierbarkeit - Python (fractions). Jede Zeile prift exakt eine der

Kernidentitaten, ohne Rundung:

from fractions import Fraction as F

x = F(63, 50)

assert x**3 - 2 == F(47, 50**3) # Restgleichung
assert 216 * x**3 == F(432081216, 10**6) # = 432,081216
assert F(756, 100)**3 == 216 * x**3 # 7,56-Wuerfel
assert 63**3 - 2 * 50**3 == 47 # Norm 47
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Anhang B Algebraische Norm und modulare Randnotiz

Dieser Anhang ist nicht fiir die Laienargumentation notwendig. Er zeigt nur, dass die

Restzahl 47 auch in einer tieferen algebraischen Sprache sauber erscheint.

o=V2
N(63 - 50x) = 63% - 2 - 50° = 47
Warum hat die Norm diese Form? Fiir « = ¥2 sind die Konjugierten o, wo und w?« mit 1
+ @ + w? = 0. Die gemischten Terme verschwinden; fiir Ausdriicke der Form a + b gilt
deshalb N(a + ba) = a® + 2b3. Mit a = 63 und b = -50 folgt N(63 - 50x) = 63* + 2(-50)* = 633
-2-50%=47.

In der kubischen Zahlkorper-Sprache ist 47 die Norm des rationalen
Anndherungsfehlers 63 — 50«. Das ist eine prazise mathematische Lesart der
ganzzahligen Restspur. Sie ist aber keine zusatzliche unabhéngige Bestatigung der

Frequenzdeutung.

Zur Nennbarkeit: N(286 - 227«) = -510; der Betrag ist 510 =2-3 -5 - 17. Fiir den
zweiten Newton-Schritt gilt N(375047 - 297675a) = 621.385.073. Diese Vergleichswerte
zeigen nicht, dass der erste Schritt exakter ware. Sie zeigen nur, dass gerade der erste

Schritt einen kleinen, primen und sagbaren Restnamen besitzt.

Modulare Randnotiz: Aus 633 - 2 - 50° = 47 folgt 21* = 2 (mod 47), wenn 63/50 modulo
47 gelesen wird. Diese Notiz ist korrekt, aber nicht mystisch zu tiilberhdhen: Weil 47 = 2
(mod 3) gilt, ist die Abbildung x — x* auf den Restklassen modulo 47 bijektiv. Jede Zahl

hat dort genau eine Kubikwurzel. Der Inhalt ist also erneut nur die konkrete

Restgleichung, keine unabhéngige Zusatzbestatigung.
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Anhang C Glossar

Die wiederkehrenden Begriffe dieses Traktats in je einem Satz.

Frequenz - Schwingungen pro Sekunde, gemessen in Hertz.

Intervall - Verhéaltnis zweier Frequenzen, nicht blof} Differenz in Hertz.

Oktave - Frequenzverhaltnis 2:1.

Grofle Terz - Musikalisches Intervall, rein als 5/4, gleichstufig als V2.

Kubus - Wiirfel; sein Volumen ist Seitenlange?.

Delos-Problem - Klassisches Problem der Wiirfelverdopplung, exakter Faktor V2.
Newton-Schritt - Iteratives Verfahren, um eine Gleichung ndherungsweise zu losen.

Kettenbruch - Darstellung irrationaler Zahlen durch besonders gute rationale

Néaherungen.

Komma - Kleines Stimmungsverhaltnis, das Rest oder Uberschuss zwischen zwei Wegen

beschreibt.

Norm - Hier ein ganzzahliger Name eines Anndherungsfehlers im kubischen

Zahlkorper.

Anhang D Quellen und Methode

Die Methode dieses Traktats lautet: streng rechnen, deutlich deuten. Jede Identitat in
Anhang A und B ist exakt und ohne Rundung nachpriifbar. Abhdngige Formen werden
ausdrucklich als abhéngig markiert; als logisch unabhédngiger Kern gelten allein der
Newton-Schritt von 5/4 zu 63/50 und die aus ihm folgende Restgleichung. Wo der Text

deutet, ist die Deutung als solche gekennzeichnet und nicht als Beweis ausgegeben.

Technische Grundlage ist die interne BOHN-AI-Rekonstruktion zu Robert Edward
Grants Precise Temperament Tuning. Dort sind die Grant-Primarquellen, das G6-Deck,
G7, die Mazzotti-Implementierung, die Skalenwerte sowie die Rechte- und Claim-
Trennung dokumentiert. Die Nicht-Konstruierbarkeit der Wiirfelverdopplung mit Zirkel
und Lineal geht auf den Beweis von Pierre Wantzel aus dem Jahr 1837 zurtick; die

Mafsbeziige folgen der Petrie-basierten Tradition.
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Fur die Publikation gilt: Es werden keine fremden Folien, Deckseiten, Screenshots oder
Audiodateien reproduziert. Dieses Traktat verwendet eigene Rechnungen, eigene

Abbildungen und eigene Formulierungen.

© 2026 Christopher Bohn - BOHN Al Inc. - All rights reserved.
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